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1. Органiзацiя з Безпеки i Спiвробiтництва у Середзем’ї запропонувала прове-

сти мiжнароднi переговори мiж ельфами та орками задля встановлення остато-

чного свiтового порядку, миру i дружби. Для цього за круглим столом повиннi

зiбратися по 6 делегатiв вiд кожної раси. Головуючий Гендальф не вiрить у ком-

промiс i закляв стiл переговорiв (за яким вiн не сидить) так, що пiсля кожного

його плескання у долонi з усiма учасниками одночасно стаються такi змiни:

� якщо орк сидить мiж двома ельфами, вiн стає ельфом;

� якщо ельф сидить мiж двома орками, вiн стає орком.

Чи може Гендальф розсадити учасникiв так, щоб пiсля скiнченної кiлькостi

плескань бiльшiсть учасникiв стали ельфами? Яку найбiльшу кiлькiсть ельфiв, якi

вже не змiнюються пiсля плескань, так можна досягти?

2. Розв’яжiть нерiвнiсть x C 1 > 2
p

x.

3. Скiлькома способами можна заповнити зiрочки цифрами так, щоб отримати

правильно виконане вiднiмання у стовпчик, i всi цифри у прикладi були рiзними:

�
� � �

� �

7

4. У прямокутному трикутнику проведенi з вершини прямого кута бiсектриса i

медiана рiвнi вiдповiдно 2 см i 3 см. Знайдiть площу цього трикутника.

5. Доведiть, що числовий ребус
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не має розв’язку.
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7. Спортивний майданчик має форму круга радiуса 100 м. На його краю вста-

новили прожектор, що може повертатись i освiтлювати площу у межах прямого

кута. Як зорiєнтувати прожектор, щоб вiн освiтлював найбiльшу можливу частину

майданчика, i якою тодi буде освiтлена площа?

8. У двох горнятках налито рiвнi кiлькостi чорної кави i молока. Дозволено

переливати з будь-якого горнятка у iнше довiльну кiлькiсть рiдини, ретельно пе-

ремiшуючи. Чи можна з допомогою декiлькох таких переливань досягти того, щоб

у першому горнятку молока було бiльше, нiж кави?

9. Знайдiть найменше з натуральних чисел, всi перестановки цифр якого дають

числа, що дiляться на 12.

10. Розв’яжiть систему
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x3 C 3xy2 D 158;

3x2y C y3 D �185:
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