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1. Знайко запропонував Незнайковi гру: Знайко пише на дошцi число 11,

а Незнайко щодня дописує мiж одиницями додатковий нуль, отримуючи

101, 1001, 10001 i т.д. Якщо отримане число дiлиться на 7, то Незнайко

отримує вiд Знайка 5 золотих монет, а якщо не дiлиться, то сплачує одну.

Чи варто Незнайковi грати у цю гру?

2. Розв’яжiть нерiвнiсть
p

x.1 � x/ �
p

x � 1:

3. Єдиною парою натуральних чисел a; b, для яких сума a C b дорiв-

нює добутку ab, є 2; 2. Скiльки iснує рiзних (тобто таких, що вiдрiзняю-

ться не тiльки порядком чисел) трiйок натуральних чисел a; b; c, для яких

a C b C c D abc?

4. Фермер кам’яного вiку вирiшив запустити у свiй ставок 20 динозав-

рiв м’ясної породи. Щомiсяця кожна самка динозавра народжує ще трьох

динозаврiв, а самець з’їдає п’ятьох (байдуже, якої статi i вiку). Вiдрiзни-

ти за виглядом самця вiд самки неможливо. За мiсяць фермер виявив у

ставку 37 динозаврiв. Чому вiн звинувачує сусiда у крадiжцi худоби? Яку

найменшу кiлькiсть динозаврiв поцупив сусiд?

5. Незнайко протягом тижня повинен був щодня виконувати по три

вправи з математики, але дуже не любив одноманiтностi, тому домовився

з вчителем, що кожного з семи днiв вiн виконуватиме iншу кiлькiсть вправ.

Полегшив чи ускладнив Незнайко свою загальну роботу цього тижня?



6. Знайдiть всi додатнi x; y, що є розв’язками системи рiвнянь
(

x C x2 D 1 C y3I

y C y2 D 1 C x3:

7. Два прямокутнi трикутники мають однакову гiпотенузу, але сторо-

ни одного з них утворюють арифметичну прогресiю, а сторони iншого —

геометричну прогресiю. Який з них має бiльшу площу?

8. Незнайко розповiдає, що вирiзав з картону трикутник площi 12 см2,

але вiн був завеликий, тому Незнайко обрiзав з трьох бокiв смужки ширини

по 1 см, i площа трикутника зменшилась вдвiчi. Доведiть, що Незнайко не

знає геометрiї.

9. Життя мешканцiв країни Шоуландiї регулюють 1000 законiв. Ново-

обраний президент країни разом зi своїм урядом вирiшив звiльнити народ

вiд всiх обмежень, призупинивши їх дiю. Президент та уряд можуть ви-

давати укази i постанови (кожен не бiльш, нiж по одному документу за

день), що змiнюють статус законiв — дiю одних призупиняють, а iнших,

можливо, вiдновлюють. Кожен указ президента змiнює статус 17 законiв,

а постанова уряду — 13 законiв. За який найкоротший час влада зможе

зробити свiй народ щасливим?

10. Знайдiть всi пари цiлих чисел a i b, для яких a2 C a бiльше на 2 за

b2 C b.

Примiтка. Цю задачу можна розв’язати з допомогою програми на C/C++,

Python чи Java, якщо разом з програмою буде надiслано її пояснення.
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